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AALTGEOM 1 oematicas 0. Algebra

NOTACION SUMATORIA

n
Lasuma S=a, +a, +a, +...+4a, , +a, puede escribirse asi, S = Zai ;¥ se lee “suma de a, desde
i=1
i =1 hasta i =n”, siendo n un nimero natural; a, puede designar un nimero o una expresion
algebraica, y puede ser sustituida por cualquier otra letra, habitualmente por x;.
La letra X (sigma mayuscula) simboliza sumatorio; i se llama indice del sumatorio, y puede ser
sustituida por cualquier otra letra, j, k... Los limites del sumatorio pueden cambiar; por ejemplo
pueden tomar valores “desde i = 1 hasta i = 20” 0 “desde i = 10 hasta i = 100”.
Esta notacidn tiene sentido cuando se trata de escribir largas sumas en las que cada sumando se
ajusta a un mismo patron. Por ejemplo, x; puede designar el nimero de parados en los distintos
municipios de una region, el precio de la tonelada de trigo en las distintas longas de un pais, el
término de una sucesion...

Ejemplos:
20 100

8) DX = X+ X+ Xy Heeet Xyg b) D Xi = Xyg + Xyy + Xpp +eeeF Xgg + Xygp -
i=1 i=10

n 25
) X X = X% %X, d) D 2k=21+22+..+225=2+4+ ...+ 50.
k=1

i=1
e) La suma anterior es la de los 25 primeros términos de la progresion aritmética 2, 4, 6,...
150
f)Lasumal+4+7+10+ ... (150 términos) se puede escribir como Z(Bn —2).

n=1
La expresion 3n—2 es la del término general de la progresion: a, =3n—-2. (Ver).

n
e) Z—' designa la media aritmetica de n datos de una determinada variable.
i N
f) Z— =1+=+4+—=+=+... Eneste caso no se escribe un Gltimo término: hay infinitos sumandos.

n
)] Zc =C+C+...+C=n<. Lasuma de una constante c, n veces, es el producto n - c.
1=1

Algunas propiedades de la suma

1) Zn:(ai +bi)=a1+b1+a2+b2+...+an+bn :Zn:ai +Zn:bi
i=1

i=1 i=1

n n
2) Y ca =ca, +ca, +Ca, +...+Ca, =CY_a
i=1 i=1

Estas dos propiedades indican que el sumatorio es un operador lineal (se comporta de manera
natural respecto de la suma y del producto por una constante).
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Ejemplos:

) Y (2-3k+k?)=>2-3Y k+>k?
i=1 i=1 i=1 i=1

b) Utilizando estas propiedades, la media aritmética de un conjunto de n datos puede escribirse de

cualquiera de las siguientes formas:
k

Z—@X-—Zx o X= fo

='n = n

& X= ZfrxI

k
Siendo: f; y fr. las frecuencias absoluta y relativa, respectivamente, del dato x, ; Z f.=n.
i=1

Pequenios retos
1. Desarrolla las siguientes sumas:

a) Y ax ) T )) Y 3(n+1) d) Z%

n=1 n=1

2. Expresa con notacidén sumatoria las siguientes sumas:

a)3+6+9+ ... (100 términos) b)3+35+4+45+...(175 términos)
c) %+ 2 + Z + g +... (25 términos) d)1+4+9+16+ ... (40 términos)

— En ninguin caso es necesario hacer la suma.

3. Halla el valor de las siguientes sumas:

2n 1 100 50
c n d 3n-2
)zn+2 b) _1n+1 )nZ:; )nZ:;( )
Soluciones:
1 2 3 4 5 6
l.a)a, +ax+ax’+ax’+a,x*. b)=+=+Z+—-+=+=.¢)3(2+3+4+5+86).
) 0 1 2 3 4 )2 3 4 5 6 7 ) ( )

d)1+1+1+1+...
2 3 4

100 175
2.4) Z3n b)z (2,5+0,5n).c) Z— d)Zn
3 )g b) 6ﬂ . ¢) 5050. d) 3725.
140
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